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Rovnice s neznamou pod odmocninou

Priklad 1

Reste rovnici V3x =5 = 4.
Reseni:

1. zpusob

V3x -5 =4 /?
3x —5=16
3x =21
x=7

Jedinym mozinym kofenem dané rovnice je Cislo 7. Protoze jsme ale provadéli
neekvivalentni (dUsledkovou) Upravu, je nutnou soucasti reseni zkouska. Proto
L(7)=v3.7 =5 = V21 -5 =+/16 = 4, P(7) = 4, L(7) = P(7)
Zkouska prokazala, ze Cislo 7 je opravdu reSenim dané rovnice.

2. zpUsob
Odmocnina na levé strané je definovana pouze tehdy, kdyz 3x —5 >0, tj. pro

5 .. - . « 1w
X € <§; +00). Rovnici tedy feSime vtomto intervalu. Pro kazidé ¢&islo x ztohoto

. . . . . L . 5
intervalu jsou obé strany rovnice nezdporné a jejich umocnéni je v intervalu <§; +0)
ekvivalentni Uprava. Stejné jako v 1. zplsobu feseni vypocitdme x = 7. A protoze

5 L Y , . Y L . Y
7 € <§; +0), je Cislo 7 kofenem dané rovnice. Po predchozich Uvahach zkousku

provadét nemusime.

Priklad 2
Reste rovnici V7 —x=x-1.
Reseni:
1. zplsob

2.

Vi—x=x-1 /2
7—x=x*—2x+1
x2—x—-6=0
X, = —2; x, =3
Opét jsme provadéli neekvivalentni Upravu a proto je zkouska nutnou soucasti reseni.
L(-2)=J7-(-2)=+v9=3  P(-2)=-2-1= -3  L(-2) #P(-2)
L) =V7-3=+V4=2 PB)=3-1=2 L(3) = P(3)

Jedinym kofenem dané rovnice je Cislo x, = 3.

zpusob

Musime stanovit podminky freSitelnosti. Pro levou stranu rovnice je to interval
(—0; 7) (ve kterém plati, Ze 7 —x = 0). Pro pravou stranu rovnice je to interval
(1; +0) (zde je x —1 = 0). ProtoZe obé podminky musi platit soucasné, je jejich
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prinikem interval (1;7). Pro viechna x € (1;7) jsou obé strany nezdporné,
umocnéni na druhou je ekvivalentni Upravou. Z vypoctenych kofenli x; = —2,
X, = 3 patfi do tohoto intervalu jen druhy a dana rovnice ma jediné fesSeni x, = 3.

Priklad 3
Reste rovnici V2x =34 V4x +1 = 4.
Reseni:

Omezime se nyni na 1. zplsob feSeni, zkouska je nedilnou soucasti feseni.
V2x =3+ Vix+1=4 /?
2x—3+2.4/(2x—3).(4x+1) +4x+1=16
2.V/8x2—10x —3=—-6x+18 /?
4.(8x%2 —10x — 3) = 36x2% — 216x + 324
32x% — 40x — 12 = 36x% — 216x + 324
4x% —176x +336 =0
x?—44x+84 =0
44 + V442 — 484 44 + 40
2 T2
X1 =2; x, =42
Zkouskou zjistime, Ze feSenim je pouze Cislo 2.

X1,2 =

Priklad 4
Reste rovnici Vz2 +3=2.

Reseni:
Vyraz z?+ 3 je nezaporny pro viechna redlna &isla z, &islo 2 je také nezadporné,
umocnéni je tentokrat ekvivalentni Uprava.

VZT3=2 /?

z2+3=4

z2—1=0
(z-1.z+1) =0
z,=1; z, = —1.



Ulohy k procvicéeni
V mnoziné R feste nasledujici rovnice

1. V2x—1=5 [13]
2. V2-3x=-2 (@]
3. V6—x =2 [2]
4, V12 —x=x (3]
5. x—+Vvx—-1=5 [8]
6. 2Vx+5=x+2 [4]
7. Vx+5-Vx=1 [4]
8. V4x+8—+V3x—2=2 [2; 34]
9. Vx—9=7—-Vx—-16 [25]
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