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Neurcity integral
Priklad 1
Vypocitejte a provedte zkousku:

a) [(2x*+4x+6)dx
b) [2x2(1 —3x)dx

Reseni:

a) Jedna se o zdakladni integrdl, pfi vypoltu vyuZijeme primitivni funkci k funkci
racionalni. Tedy

](2x4+4x+6)dx= 12x4dx+ j4xdx+j6dx=
1 1
=2fx4dx+4jxdx+6fdx=2-§x5+4-§x2+6x+c=

2 5 2
=§x +2x“+6x+cC

b) Tento integrdl rozndsobenim integrandu prevedeme také na zakladni integral
z raciondlni funkce. Tedy

j 2x%(1 —3x)dx = j(sz — 3x¥dx = J 2x% dx — J 3x3 dx =

2 3
=2Jx2dx—3jx3dx= §x3—1x4+c

Priklad 2

Vypocitejte a provedte zkousku:
f(sinzx + cos?x) dx

Reseni: Tento integral snadno vyFesime uZitim goniometrickych vzorci. Uvédomme si, 7e
sin?x + cos?x = 1. Tim se cely vypocet zjednodusi a dostavame tak

f(sinzx + cos?x) dx = fdx =x+c



Priklad 3
Vypocitejte:

a) [3x(x*+5)%dx
b) [ cosx (sinx — 4)3 dx

Reseni: Pti feSeni obou integrald vyuzijeme metodu substituce. Pozn.: U prvniho integrdlu
bychom mohli vyuZit i feSeni umocnit, rozndsobit a prevést na raciondini funkci.

a) [3x(x?+5)%dx = %fo(x2+5)6dx= %ftﬁdtz 13—41:7: %(x2+5)7+c
t=x2+5
dt = 2x dx

. 1 1, .

b) [cosx (sinx — 4)*dx = [t3dt = S t* = Z(smx—4)4+c
t =sinx — 4
dt = cosx dx

Priklad 4
Vypocitejte:

a) [x?%-cosxdx
b) [2x -Inxdx

Reseni: U obou integrald pouZijeme metodu per partes.

a) [x?-cosxdx =
u= x> v =cosx
u' =2x v= —sinx

=—xzsinx+2]xsinxdx=
u=x v =sinx

u' =1 v=cosx

= —xzsinx+2xcosx—2fcosxdx= —x%sinx+2xcosx+2sinx + ¢

b) [2x -Inxdx = x?-Inx — f%-xzdx= x’Inx — [xdx = lenx—%x2+c

u=Ilnx v =2x



Priklad 5

Vypocitejte:

a) [.Vix dx
b) [5%dx
Reseni:
a) Nejdfive stanovime defini¢ni obor: x € (0; +o0). Ddle integrand upravime podle
pravidel pro pocitani s racionalnimi exponenty na tvar

1 A
- x12 = x12

W =
O\ =

- X

Potom jiz

) 7 12 19
f \/dezfxlzdxzﬁ-x12+c

b) Zde se jedna o zakladni integral a proto

1
x —_ £Xx .,
fs dx =75 lrl5+c



Ulohy k procvicéeni

1.
2.
3.

[(Z- =) dx

x3 x%

f(x? = 2x):x dx
[(sin? x — cos?x)dx

f sinx

1-cosx

f 3x2 dx

1+x3
[ xcosxdx

[x? 2% dx

[12% dx

f\/ﬁ}dx

—x72 + lx‘3 + c]

%x2—2x+c]

NH

In|1 — cos x| + c]

-
|
[ = 1n2x+c]
[
[In|1 + x3| + ]
!

xsmx+cosx+c]

2L (42 _ 22
|In 2 (x In 2 + ln22) T C]
12% - ——+ (]

In12

_ixs +c;x € (0; +00)]
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