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Řešené úlohy: 

1. Řešte v R rovnici: 98232  xxx   

Řešení: 

a) najdeme nulové body jednotlivých absolutních hodnot: 

4082;303;202  xxxxxx  

b) určíme znaménko výrazů v absolutních hodnotách v jednotlivých intervalech 
určených nulovými body: 

  2;  3;2  4;3   ;4  

2x  - 0 + + + 

3x  - - 0 + + 

82 x  - - - 0 + 

2x  x2  2x  2x  2x  

3x  x3  x3  3x  3x  

82 x  x28  x28  x28  82 x  

 

c) Na základě definice absolutní hodnoty (je-li ,,0 aapaka   je- li aapaka  ,0 ) 

určíme, jak bude výraz vypadat po odstranění absolutní hodnoty (pokud je výraz 
v daném intervalu kladný, můžeme odstranit absolutní hodnotu, jestliže je záporný, 
je nutno absolutní hodnotu výrazu zaměnit za výraz opačný. 

Budeme tedy řešit rovnici v jednotlivých intervalech: 

I)   :2;x   

   12;1

1

44

92832

1 







K

x

x

xxx

 

II)  :3;2x   

 







23;20

0

02

92832

K

x

x

xxx

 

 

III)  :4;3x  







3

60

92832

K

x

xxx

 

IV)   :;4 x  

 
















2

11
;4

2

11

2

11

224

98232

4K

x

x

xxx

d) 









2

11
;14321 KKKKKK  
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2. Řešte v R rovnici: xx 223    

 
a) Nejprve podle definice absolutní hodnoty odstraníme „vnitřní“ absolutní hodnotu:  

-najdeme opět nulový bod 202  xx , a určíme znaménko výrazu ve 
„vnitřní“ absolutní hodnotě v jednotlivých intervalech: 

 

  2;  :2  

x2  + 0 - 

x2  x2  2x  

 

I) v intervalu  2;  tedy řešíme rovnici:  

 

xx

xx

21

223




 

opět určíme nulový bod, znaménko výrazu v absolutní hodnotě: 
101  xx    

interval  2;  tedy ještě rozdělíme na dva uvedeným nulovým bodem: 

  1;  2;1  

x1  - 0 + 

x1  x1  x1  

 

i.  :1;x  

3

1

13

21







x

x

xx

 

   11;
3

1
K  

ii. :2;1x  

1

21





x

xx
 

  12;11 2  K

 

II) v intervalu ;2  tedy řešíme rovnici:  

 

xx

xx

25

223




 

opět určíme nulový bod, znaménko výrazu v absolutní hodnotě: 
505  xx    

interval ;2  tedy ještě rozdělíme na dva uvedeným nulovým bodem: 

 5;2  ;5  

x5  + 0 - 

x5  x5  5x  
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i.  :5;2x  

3

5

53

25







x

x

xx

 

  35;2
3

5
K  

 

ii.  :;5 x  

5

25





x

xx
 

 

  4;55 K  

b) 14321  KKKKKK  

 
 

3. V R řešte rovnici:  0432  xx   

a) najdeme nulové body výrazu v absolutní hodnotě: 

výraz si upravíme:  332  xxxx  

 30032  xxxx  

b) určíme znaménko výrazu v absolutní hodnotě v jednotlivých intervalech určených 
nulovými body: 

  3;  0;3  ;0  

x  - - 0 + 

3x  - 0 + + 

 3xx  + - + 

 3xx = xx 32   xx 32   xx 32   xx 32   

 

c) Na základě definice absolutní hodnoty (je-li ,,0 aapaka   je- li aapaka  ,0 ) 

určíme, jak bude výraz vypadat po odstranění absolutní hodnoty.  

Budeme tedy řešit rovnici v jednotlivých intervalech: 

I)    :;03; x   

  

1;4

014

043

21

2







xx

xx

xx

 

       1;41;4;03;1  xK

 

 

 d)   1;421  KKK  

II)  :0;3x   









2

2

2

74149

043

043

K

D

xx

xx

 

 

 



 5 

4. Řešte v R rovnici: 
4

1

6

2










x

x

x

x
 

a) Určíme podmínky: 4;6  xx  a vynásobíme obě strany rovnice výrazem 

46  xx  vznikne rovnice: 

6142  xxxx  

najdeme nulové body jednotlivých absolutních hodnot: 

404:101;606;202  xxxxxxxx  

zjistíme znaménko výrazů v absolutních hodnotách v jednotlivých intervalech 
určených nulovými body: 

  6;  1;6   2;1  4;2  );4   

2x  - - - 0 + + 

4x  - - - - 0 + 

1x  - - 0 + + + 

6x  -  0 + + + + 

2x  x2  x2  x2  2x  2x  

4x  x4  x4  x4  x4  4x  

1x  1 x  1 x  1x  1x  1x  

6x  6 x  6x  6x  6x  6x  

 

b) Na základě definice absolutní hodnoty (je-li ,,0 aapaka   je- li aapaka  ,0 ) 

určíme, jak bude výraz vypadat po odstranění absolutní hodnoty.  

Budeme tedy řešit rovnici v jednotlivých intervalech: 

I)   :6x   

     

  









1

22

6;
13

2

13

2

213

66248

6142

K

x

x

xxxxxx

xxxx

 

 

 

 

 

II) :1;6 x   

     











2

2

22

0961

0142

6768

6142

K

D

xx

xxxx

xxxx

 

 

 

 

 

 



 6 

III)  :2;1x  

     




















13

2
2;1

13

2

13

2

213

6768

6142

3

22

K

x

x

xxxx

xxxx

 

 

IV)   :4;2x  

 

     











4

2

22

0961

0142

6786

6142

K

D

xx

xxxx

xxxx

 

V)   :;4 x  

     

  









5

22

;4
13

2

13

2

213

6786

6142

K

x

x

xxxx

xxxx

 

 

 

 

c) 









13

2
54321 KKKKKKK .      Řešení vyhovuje podmínce. 

 

5. Řešte v R nerovnici: 35 x  

Tuto rovnici nejsnáze vyřešíme pomocí definice absolutní hodnoty rozdílu dvou čísel. 
Na levé straně je pouze absolutní hodnota rozdílu dvou čísel a na pravé straně potom 
reálné číslo. 

Najdeme nejprve nulový bod absolutní hodnoty: 505  xx . 

Hledáme čísla, jejichž obrazy mají na číselné ose od obrazu čísla 5 vzdálenost větší 

nebo rovnu 3  

 

   ;3535:K  
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6. Řešte v R nerovnici: 322  xx   

a) najdeme nulové body jednotlivých absolutních hodnot: 

0;202  xxx  

b) určíme znaménko výrazů v absolutních hodnotách v jednotlivých intervalech 
určených nulovými body: 

  0;  2;0   ;2  

2x  - - 0 + 

x  - 0 + + 

2x  x2  x2  2x  

x  x  x  x  

 

c) Na základě definice absolutní hodnoty (je-li ,,0 aapaka   je- li aapaka  ,0 ) 

určíme, jak bude výraz vypadat po odstranění absolutní hodnoty  

Budeme tedy řešit rovnici v jednotlivých intervalech: 

I)   :0;x   

  
 5;

5;0;

5

322

1

1









K

K

x

xx

 

II) :2;0x   

 

2;
3

5

;
3

5
2;0

3

5

53

322

2

2











K

K

x

x

xx

 

 

 

 

III) :;2 x  

 

 











;2

:1;2

1

1

322

3

1

K

K

x

x

xx

 

d)   ;
3

5
5;321 KKKKK  
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Úlohy k procvičení: 

1. Řešte v R rovnice: 

a) 512  xx                                    [ 3;2 ]      

b) xxxx  1231    [ 2 ]   

c) 222131  xxxxx   [   ;22 ]  

d) 131 x      [ 3;1;3;5  ]     

e) 6342  xxx     [ 2;1 ]           

f) 1122  xxx     [ 1;0 ]   

g) 5222  xx     [ 3;1 ]   

2. Řešte v R nerovnice: 

a) 523 x     [  55;51  ] 

b) 113221  xx     [ 







 2;

5

12
]  

c) xxxx  542315   [   







 ;22;

2

3
1; ]  

d) 2
1

23






x

x
     [     ;0

5

4
;11; ]  

e) 6342  xxx     [ 2;1 ]  
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