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Druh ucebniho materialu vzorové priklady a pfiklady k procvic¢eni

Ocekavany vystup zak ovlada Pythagorovu vétu a Euklidovy véty a umi je
aplikovat pfi feseni uloh

Anotace material je vhodny nejen k vykladu a procvicovani, ale i
k samostatné praci zak(, k jejich domaci priprave, velké
uplatnéni najde zejména pfi pripravé zakd k maturitni zkousce
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Redené priklady:

1) Rozhodnéte, zda trojuhelnik, jehoi strany maji délky 2;k— k™1, k+ k=1, kde
k € (1; =), je pravouhly.

Reseni:

Je-li trojuhelnik pravouhly, plati pro jeho strany Pythagorova vétac? = a? + b?.
Oznacime strany trojuhelnika: c = k + k™Y;a =2;b =k — k™1, uréime

c?, a’? + b? a porovname.

1)2_ <k2+ 1)2_ k*+ 2k% + 1

2 _ -1N\2 _ =z
c—(k+k)—<k+k _ =

k* — 2k? + 1

) 1\ k2 — 1\°
a2+b2=22+(k—k1)2=4+(k——) =4+ =4+ 2

k k
4k% 4+ k*— 2k*+ 1 k*+ 2k*+ 1
Rovnost plati, trojuhelnik je pravouhly.

2) Sestrojte Gsetku o velikosti h = V21 uZitim
a) Pytharorovy véty,
b) Euklidovy véty o odvésné,
c) Euklidovy véty o vysce.

Reseni:
a) Cislo 21 vyjddfime jako rozdil druhych mocnin dvou pfirozenych ¢isel a porovndme
s Pythagorovou vétou.

V21 = /52 — 22
a= +c%2—b?

Usec¢ka o velikosti h = /21 bude odvésnou pravouhlého trojuhelnika, jeho? pfepona md
velikost ¢ =5 a druhd odvésna b = 2.

ho/

b) Cislo 21 vyjddfime jako soucin dvou pfirozenych ¢isel a porovndme s Euklidovou vétou
0 odvésné.

V2T= 73

a= ,/c-c,



Use¢ka o velikosti h = /21 bude odvésnou pravouhlého trojuhelnika, jeho pfepona md
velikost ¢ = 7 a na ni pfislusny usek c, = 3. Trojuhelnik sestrojime pomoci Thaletovy kruznice
s priimérem 7.

c) Cislo 21 vyjddfime jako soucin dvou pfirozenych &isel a porovndme s Euklidovou vétou

o vysce.
VZ1=+7-3
a= .,/c, " Cp

Use¢ka o velikosti h = \/21 bude vyskou pravouhlého trojuhelnika, jehoZ prepona md
velikost ¢ = 10 a na ni prislusny usek c, = 7 a usek c, = 3. Trojuhelnik sestrojime pomoci
Thaletovy kruZnice s primérem 10.

10

3) Dokazte, ze v kazdém pravouhlém trojuhelniku s pfeponou c, odvésnami a, b a vyskou
. - , 1 1 1

v k pfreponé, plati: 2z + 0z =

Reseni:

Dokazujeme pomoci Euklidovych vét: a? = c - cg; b? = ¢ cp; V? = ¢4 .

Pomoci nich upravami levé strany rovnosti dospéjeme k pravé strané rovnosti.

1 1 1 1 cp + Cq c 1 1

+ —_— —_—
a? b> c-c; cCc'Ccp CCurCh C Cq Cp Cgq-Cp V2
Rovnost plati.




Priklady k procvicovani:

1) Vypocitejte obsah obdélnika s délkou strany a = 84 cm, je-li jeho Uhlopficka o 72 cm vétsi
nezli jeho Sirka.
(spravné reseni: 1 092 cm?)

2) Urcete obsah pravouhlého lichobéZnika se zdkladnami a = 66 cm, ¢ = 18 cm, je-li jeho kosé
rameno o 36 cm delsi neZli jeho kolmé rameno.
(spravné fedeni: 588 cm?)

3) V jakém pomeéru déli polokruznice uhlopficku opsaného obdélnika?
(spravné reseni: 1: 4)

4) Rovnoramenny lichobéznik ABCD ma vétsi zakladnu |AB| = 9 dm, rameno |BC| = 6dm a
|XACB| = 90°. Vypocitejte délku c kratsi zakladny a vysky v lichobéznika ABCD.

(spravné fedeni: c = 1 dm; v = 2v/5 dm)

5) Vypocitejte délku tétivy v kruznici o poloméru r = 17 cm, vite-li Ze tétiva déli primér k ni
kolmy v poméru 1 : 16.
(spravné reseni: 16 cm)

6) Primky AT, AT  se dotykaji kruznice k(S, r) v bodech T, T". Pfimka TT " déli use¢ku SA na useky
Isul=1,5ma |UA|=4,5m. Vypocitejte velikosti:
ar, b) [ATI.
(spravné fedeni: a) 3 m; b) V27 m)
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