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Resené piiklady:

Zobrazte kruznici k ve stejnolehlosti H(T, -1/2). Kterymi body trojihelniku ABC kruZnice Kk’
prochazi?

Resent

Narysujeme libovolny trojihelnik. Sestrojime osy stran a z jejich priuseciku kruznici opsanou. Dale

Vv v

obr. 2 pro obecny ostrouhly trojihelnik a na obr. 1 pro obecny tupouhly trojuhelnik.

obr. 1

Rysujeme-li spravng, vyjde nam, zZe kruznice K’ prochazi body A;, By, C1, coZ jsou po fad¢ stiedy
stran BC, CA, AB.



obr. 2

2) Jsou dany dvé kruZnice se stejnym polomérem k(A,r), I(B,r), které se protinaji. Bod S je
stiredem usecky AB. Ved’te bodem S piimku p tak, aby jeji priseciky s kruznicemi Kk, | byly
krajnimi body tii shodnych tsecek.

Reseni:
Rozbor.

Piedpokladejme, Ze lloha ma feseni (viz obr. 3). Obrazem kruznice k ve stejnolehlosti H(S,-3) je
kruznice k’, ktera protne kruznici k ve dvou bodech D, D’. Body D a S potom leZi na hledané
ptimce p. Use¢ky DE, EF, FG jsou potom hledané ise¢ky o totozné délce. Z téchto Givah plyne
postup konstrukce. Je ziejmé, ze pokud |AS| = r, potom ma uloha trivialni feSeni, kdy hledané tii
usecky maji nulovou délku. Pokud |AS| < r, potom ma uloha dvé riizna feSeni. Pokud |AB| <,
potom tloha nema feseni, totiz kruznice K a £ * pak maji prazdny prinik.

obr. 3



Popis konstrukce.

1, k";H(S,—3):k — k'
2,D;D=knk'

3,p;D €p,S€eED

4,E,F,G; {E,F,G}=pn(kUk")
5, DE,EF,FG

Konstrukce.

Druhé feseni je oznaceno stejnymi pismeny s ¢arkou.

obr. 4
Diskuse.
|AS| =r 1 feSeni
|AS| <r 2 rizna feSeni
|JAB| < zadné feSeni

3) Jsou dany tasecky AB, CD, pri¢emz |AB| # |CD| a AB || CD. Urcete podobné zobrazeni,
Vv némz je usecka CD obrazem usecky AB.
Resent:

Je vhodné si situaci nakreslit. Viz obr. 5. Jedna se o stejnolehlost. Jejim stfedem je prusecik ptimek
AC a BD. Koeficient stejnolehlosti je |SA|/|SC|. Druha moznost (obr. 6): sttedem stejnolehlosti je
prusecik piimek AD a BC. Koeficient této stejnolehlosti je potom —|SD|/|SA|.



obr.5

obr. 6

4) Je dan ostrouhly trojuhelnik ABC. Vepiste do néj ¢tverec KLMN tak, aby strana KL leZela
na strané ¢, bod N na strané b a bod M na strané a.

Reseni:

Piedpokladejme, Ze iloha ma fedeni a je vyfesena (viz obr. 7). Ctverec K'L'M'N’ spliiuje zadani az
na to, ze bod M’ nelezi na stran€ a. Ve stejnolehlosti se stiedem A a koeficientem |AM|/|4 "M| ptejde
tento Ctverec ve Ctverec KLMN, ktery jiz zadani splituje bez vyhrady. Odtud plyne postup
konstrukce: nejprve do trojihelnika narysujeme ¢tverec K'L 'M'N’ podobné jako v obr. 7. Potom
polopiimka AM " protne stranu a v bodé M.



obr. 7
Popis konstrukce.
1, K'L’M’N’"; K'L" leZi na strané ¢, N” leZi na str. b a bod M" leZzi uvnitf trojuhelnika ABC
2, AM’
3,M;M € AM’nBC

4, K;H(A,%):K' - K

5, L;H(A,%):L' Ny

6, N;H(A,%):N’ SN

7, ¢tverec KLMN

Konstrukce.

obr. 8



5) Je dan ¢tyrahelnik ABCD. Na poloprimce AB sestrojte bod X a na polopiimce CD bod Y
tak, aby prfimka XY a BC byly rovnobéZzné a aby primka AC piilila dsecku XY.

Reseni:
Rozbor.

Predpokladejme, Ze uloha ma feSeni a je vyieSena (viz obr. 9). Ozna¢me S prisecik ptimek AB a
CD. Ziejmé plati XY || BC, to znamena, ze piimky XY a BC jsou stejnolehlé ve stejnolehlosti se
stiedem S a n&jakym koeficientem K. Z obrazku vyplyva, Ze k = |SSxy|/|SSgc|.

obr. 9

Popis konstrukce.

1, ¢tyitthelnik ABCD
2,5, Se€eAB nCD

3, Sgc

4, Syy; Sxy € AC N SSpc

5 XY:H (s, M) ‘BC - XY
[SSBcl

Konstrukece.



obr. 10

Diskuse.

Uloha ma 1 fe3eni.

6) Sestrojte trojuhelnik ABC, je-li dano |AC|:|BC| =3:2, y =70° v, =5 cm.
Reseni:

Rozbor.

Pfedpokladejme, ze loha ma feseni a je vyfeSena (viz obr. 11). Trojuhelnik 4 'B'C ma délku strany
A’'C3cmaB’C2cm, mizeme jej tedy narysovat podle véty sus. Trojihelnik ABC je obrazem
trojuhelnika A ‘B 'C ve stejnolehlosti se stiedem C a koeficientem |[CCo|/|CCy’|. Nejprve tedy
narysujeme trojuhelnik 4 '‘BC’. A potom pomoci zminéné stejnolehlosti nalezneme body A a B.

%

0

b
9]

obr. 11



Popis konstrukce.

1, A’B’C; podle véty sus, viz rozbor

3, n;njekolmana A'B’, bod C leZinan
4,Cy; ChENNAB’

5, k; k(C,5cm)

6,Cy; CoEkNn

7.4 H (C @):A' S A

"lccl
8 B;H(C,@) .B" > B
[CCol

9, trojthelnik ABC

Konstrukce.

obr. 12



Ulohy k procviéeni:
1. Sestrojte trojuhelnik ABC, je-li dano a:b:c = 7:4:5, v, = 4 cm.

[Navod: Sestrojte pomocny trojuhelnik A 'B°'C’, kde |4'B'|=5cm, |B'C'|=7cmald'C’|=
4 cm. Uzijte stejnolehlost se sttedem v bodé B".]

2. Jsou dany kruznice K(Sy, 1) a l(Sy, r2). Sestrojte spole¢né te¢ny téchto kruznic
(|5152| >+ I'2).

[Navod: Uvazujte stejnolehlost, kdy se jedna kruznice zobrazi na druhou.]
3. Vrchol A trojihelniku ABC lezi mimo nakresnu. Urcete stied strany AB.

[Navod: Zvolte pomocnou tsecku A'B’ || AB,A" € CA, B' € CB a sestrojte jeji stied O’,
uzijte stejnolehlosti se sttedem v bodé¢ C.]

4. Do kruznice K(S,4 cm) vepiste obdélnik ABCD, pro ktery plati |AB|:|BC| = 3:4.
[Navod: UZijte stejnolehlosti se stfedem v bod¢ S.]

5. Je dan ctverec ABCD se stiedem S. Urcete pomér podobnosti, kterd zobrazuje body A, B,
S po fadé na body B, D, C.

[k = V2]

6. Je dan ostry uhel AVB a bod M, ktery lezi uvniti uhlu AVB. Sestrojte v§echny rovnoramenné
trojuhelniky KLM, pro néz plati: vrchol L lezi na poloptimce VB, vrchol K na polopiimce
VA, pticemz |LK| = |KM| a LK je kolma na VA.

[Navod: Reste uzitim stejnolehlosti se stfedem V. Pokud je uhel AVB mensi nez 45°, uloha
ma 2 feSeni, pokud je jeho velikost 45° a vice a zaroven mensi nez 90°, iloha ma 1 feseni.]

7. Do pulkruhu s primérem AB vepiste ¢tverec KLMN tak, aby strana KL leZela na isecce AB a
dal$i dva vrcholy M, N na dané ptlkruZnici.

[Navod: Sestrojte libovolny ¢tverec K'L 'M N’ tak, aby strana KL " lezela na usecce AB a
ptitom stfed S usecky AB byl i sttedem strany K 'L . Pouzijte stejnolehlost se stfedem S.
Uloha ma vzdy jediné feSeni. |
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