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Lineární rovnice s parametrem a soustavy rovnic s parametrem 

Příklad 1 

 Řešte  v R rovnici  
   

 
      s parametrem    . 

Řešení: 

 Nejprve stanovíme podmínky řešitelnosti rovnice – je zřejmé, že    . Potom 

          

          

  (   ) (   )      

Je-li nyní a = 1 nebo a = -1, dostaneme nepravdivý výrok a to buď 0.x = - 2 nebo 0.x = 2. Proto 

dále předpokládejme, že     . Pak 

  
  

(   ) (   )
 

 Shrnutí: 

    

a K 

a = 1   

a = - 1    

a = 0   

         
{
  

    
} 

 

Příklad 2 

 Řešte v R rovnici 
   

 
 

 

   
 s parametrem    . 

Řešení: 

 Rovnice má smysl pouze při     a dále pro    . Potom 

(   ) (   )     

             

  (   )      
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Je-li nyní a = 2, získáme nepravdivý výrok 0.x = 4. Dále tedy budeme předpokládat, že 

   . Takže 

  
   

   
 

Shrnutí: 

 

 

Příklad 3 

 Řešte v R rovnici 
 

 
 

 

  
   

 

 
 s parametrem    . 

Řešení: 

 Zadaná rovnice má smysl při     a dále    . Tedy 

           

  (   )  (   ) (   ) 

Je-li nyní m = 2, dostáváme rovnici 0.x = 0 a ta je splněná pro každé reálné číslo. 

Nesmíme ale zapomenout na podmínky řešitelnosti a vyloučit případ x = 0. Dále 

musíme uvážit možnost m = -2; v tomto případě nemá rovnice žádné řešení, protože 

vychází x = 0 a to není vzhledem k podmínkám možné. Potom 

      

 Shrnutí 

m K 

m = 0   

m = 2    { } 

m = - 2   

         {   } 
 

  

a K 

a = 0   

a = 2   

        
{
   

   
} 
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Příklad 4 

Obvod předního kola vozu je a metrů, zadního b metrů (   ). Na jak veliké dráze 

udělá přední kolo o 1 otáčku víc než zadní? 

Řešení: 

 Zadanou úlohu řešíme vzhledem k uražené dráze, parametry jsou obvody kol. Obě 

kola urazí stejnou vzdálenost d a platí, že 

d = n1.a  

d = n2.b 

kde n1 je počet otáček P kola a n2 je počet otáček Z kola. Podle zadání má být 

n1 = n2 + 1. Tedy 

d = (n2 + 1).a 

d = n2.b       
 

 
 

  (
 

 
  )    

  
   

 
   

            

            

  
   

   
 

Přední kolo vykoná o 1 otáčku víc než zadní na dráze  
   

   
  metrů. 

Příklad 5 

 Řešte soustavu rovnic s neznámými x, y a parametrem    :  

              

       

Řešení: 

 Z druhé rovnice si vyjádříme neznámou        a dosadíme do první rovnice 

  (    )       
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  (   )     

 Je-li    , nemá daná soustava žádné řešení. Je-li    , potom   
 

   
 a 

dosazením pro x dostaneme       
 

   
 
        

   
 
    

   
. 

Shrnutí: 

a K 

      
    

{[
    

   
  

 

   
]} 

Úlohy k procvičení 

1. Řešte v R rovnici 
    

   
 
    

   
 s parametrem    . 

[Je-li    
 

 
, má daná rovnice jediný kořen    . Je-li    

 

 
, vyhovuje dané 

rovnici každé      ] 

2. Řešte v R rovnici   
    

 
   s parametrem    . 

[Je-li    , vyhovuje rovnici každé    . Je-li     , rovnice nemá žádný kořen. 

Je-li     , má rovnice řešení      .] 

3. Řešte v R rovnici 
  (   )

    
   s parametrem    . 

[Je-li    , nemá daná rovnice žádné řešení. Je-li    , vyhovuje dané rovnici 

každé    ; pro           má rovnice řešení   
   

 
.] 

4. Z místa A vyjelo auto rychlostí v1 km/h směrem k místu B vzdálenému d km od A. 

Z místa B vyjelo ve stejný okamžik jiné auto rychlostí v2 km/h (     ) a) opačným 

směrem, b) stejným směrem. Za jak dlouho a v jaké vzdálenosti od místa B se setkají? 

[a) Setkají se za 
 

     
 hodin ve vzdálenosti 

    

     
 km od místa B. b) První auto dohoní 

druhé auto za 
 

      
 ve vzdálenosti 

    

      
 km od místa B. ] 

5.  Řešte soustavu rovnic s neznámými x, y a parametrem    :  

   (    )       (    )     

a K 

  
 

 
 

{[     ]} 

   
 

 
 

  

   
 

 
 {[

 

    
  

 

    
]} 
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